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Ïóñòü A, a > 1, b < −1, M > 0 � âåùåñòâåííûå ïàðàìåòðû è

Pn(x, t) = x0t
n + x1t

n−1 + · · ·+ xn−1t+ xn

� àëãåáðàè÷åñêèé ïîëèíîì ñòåïåíè íå âûøå n. Ñòàâèòñÿ çàäà÷à:

ìàêñèìèçèðîâàòü çíà÷åíèå Pn(x, b) ïðè îãðàíè÷åíèÿõ

Pn(x, a) = A, −M ≤ Pn(x, t) ≤ M ïðè t ∈ [−1, 1].

Îãðàíè÷åíèÿ ñîâìåñòíû òîëüêî ïðè A ∈ [−A1, A1], ãäå A1 =
MTn(a) è Tn(t) = cos(n arccos t) � ïîëèíîì ×åáûø¼âà.

Äîêàçûâàåòñÿ, ÷òî ýêñòðåìàëüíûé ïîëèíîì Pn(x
∗, t) ñóùåñòâóåò,

åäèíñòâåí è äîïóñêàåò n-òî÷å÷íóþ àëüòåðíàíñíóþ õàðàêòåðèñòèêó.

Ñòàðøèé êîý��èöèåíò x∗

0
ðàâåí íóëþ ïðè A = A0 =

(−1)n−1Tn−1(a), ïîëîæèòåëåí ïðè A ∈ (A0, A1] è îòðèöàòåëåí ïðè

A ∈ [−A1, A0).

Èçó÷àåòñÿ ïîâåäåíèå ýêñòðåìàëüíîãî çíà÷åíèÿ Pn(x
∗, b) è òî÷åê

àëüòåðíàíñà ïðè èçìåíåíèè ïàðàìåòðà A îò −A1 äî A1.

Ïîêàçûâàåòñÿ, ÷òî ïðè A 6= A0 ïîëèíîì P ∗(t) = (x∗

0
)
−1

Pn(x
∗, t)

ñî ñòàðøèì êîý��èöèåíòîì, ðàâíûì åäèíèöå, ÿâëÿåòñÿ ðåøåíèåì

Âòîðîé çàäà÷è Çîëîòàð¼âà [1℄: íàèìåíåå óêëîíÿåòñÿ îò íóëÿ íà îò-

ðåçêå [−1, 1] ñðåäè âñåõ óíèòàðíûõ ïîëèíîìîâ, ïðèíèìàþùèõ ïðè

t = a çíà÷åíèå A(x∗

0
)
−1
.
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